






এবারে আমো কিছু কিত্র দেকি

ভে মাপা কিকি সময় মাপা যন্ত্র সূয য ও  পৃকিবী ে দূ েত্ব  ১৫ দিাটি কি কম 



যা কিছু  মাপা যায় তারি োকি বরে।

োকি

দেোে োক ি দভক্টে োকি



দভক্টে



 দ ভ ক্ট ে ে া ক ি ি ী  ত া  ব্য া খ্য া  ি ে রত প া ে রব।

 দ ভ ক্ট ে দ য ার েে ক ি য় ম  ব্য া খ্য া  ি ে রত প া েরব।

এ  পা ঠ দ ি রে  ক ি ক্ষ া িী ো .................

 দ ভ ক্ট ে ে া ক িে গুণ  ক ি ত্র স হ ব্য া খ্য া  ি ে রত প া েরব।

ক ি িিফে

 আ য় ত এিি দ ভ ক্ট ে ি া র ি ব র ে  ত া  ব ণ যিা ি ে রত প া ে রব।

 ক ত্র ম া ক ত্র ি স্থ া ি া াংি ব্য ব স্থ ায় আ য় ত এ িি দ ভ ক্ট রেে ব্য ব হা ে     

ব ণ যিা  ি ে রত প া ে রব।



দভক্টে োকি

২০ কমটাে

প্র ি ম খ ুঁটি কিতীয় খ ুঁটি

প্র িম খ ুঁটি ও  কিতী য়  খ ুঁটিে মধ্যবতী দূ েত্ব িত ?

কিতী য়  খ ুঁটিে অবস্থ া ি দি া িায় ?

এটি দেোে ো কি 

এটি দভক্টে োকি

২০ কমটাে

প্রিম খটি দিরি ২০ কমটা ে পুব যকেরি  



দভক্টে োকি  দয  সিে দভ ৌত োকিরি সম্পুণ যরূরপ প্র িাি িোে জন্য 

মাি ও কেি উভ রয়ে প্ররয়াজি হয় তারেেরি দভক্টে োকি ব রে। 

দযমি- সেণ, দবে, বে ইতযাকে  

দভক্টে োকি



দ য দ ভক্ট র েে ম ার ি এ ি  তা র ি এ ি ি  দ ভক্ট ে  ব র ে ।  ম াি  শূন্য  

ি য় এ রূ প  দ ভক্ট ে রি ত াে  ম াি  ি াে া ভা ে  ি ে র ে  এ ি টি এ ি ি  

দ ভক্ট ে প াও য  া য া য়।

এিি দভক্টে এবাং িাে দভক্টে 

দ য দ ভক্ট র েে ম াি  শূন্য  ত ার ি িা ে  দভ ক্টে ব া শূ ন্য দ ভক্ট ে  ব র ে ।



অবস্থাি দভক্টে

প্রস ঙ্গ  িা ঠ া রমা ে  মূ ে  ক ব ন্দুে  স ার প র ক্ষ দ য দ ভ ক্ট ে ক ে র য় দ িা রি া

ক ব ন্দুে অ ব স্থ াি ক ি র ে যি  ি ে া  হ য় ত ার ি অ ব স্থ াি দ ভক্ট ে  ব র ে। 

O



আ য়ত এিি দভক্টে

দ ভক্ট ে ও কত্রমাকত্রি িারত যসীয় স্থািাঙ্ক ব্যবস্থায় কতিটি ধিাত্মি 

X , Y ও z অক্ষ বোবে ෠𝑖, Ƹ𝑗 ও ෠𝑘 দয কতিটি এ ি ি  দ ভক্ট ে

কবরবিিা িো হয় তারেেরি আ য় ত  এ ি ি  দ ভক্ট ে  ব র ে ।



দভক্টে দযারেে কিয়ম

কত্রভূজ কিয়ম

সাধােণ কিয়ম বহুভুজ কিয় ম

সামান্তকেি ক িয়ম 

দভক্টে উপাাং ি



দভক্টে দযারেে সাধাে ণ ক িয় ম

১। সাধা েণ কিয়ম

িীে যকব ন্দু পােকবন্দু

𝐵 দ ি সমান্তো রে সকেরয় 𝐵 এ ে পােকবন্দু Ԧ𝐴 এ ে িীে যকব ন্দুরত স্থাপি িরে Ԧ𝐴 এ ে পােকবন্দু

দিরি 𝐵 এে িীে যকব ন্দু পয যন্ত দয দভক্টে তাই েকি দভক্টে 𝑅

∴ 𝑅 = Ԧ𝐴 + 𝐵



দভক্টে দযারেে কত্রভূজ ও বহুভুজ কিয়ম

2। কত্রভূজ সূত্র বা কিয়ম 

A
B

C

𝑃

ABC কত্রভুরজে দু টি বাহু AB ও BC িাো 𝑃 ও 𝑄 দভ ক্টে দুটি মাি ও কেি এিই ক্ররম 

কিরে যি িে রে, AC বা হু িাে া কবপ েীত  ক্ররম ে কি 𝑅 এ ে  ম া ি ও কেি কিরে যি িে রব ।

৩।বহুভূজ সূত্র বা কি য়ম 

𝑅 = 𝑃 + 𝑄

অনুরুপভ ার ব, 𝑅 = Ԧ𝐴 + 𝐵 + Ԧ𝐶 + 𝐷

O
W

X

Y
Z

Ԧ𝐴

𝐷



দভক্টে দযারেে কত্রভুজ সূরত্রে ব্যাখ্যা

দিাি কত্রভুরজে দুটি সকিকহত বাহু যকে এিই ক্ররম 

দু টি  এ িই  ধ েরিে দভক্টেরি ক িরে যি িরে, তাহরে কত্রভুরজে

তৃতীয় বাহুটি কবপেীত ক্ররম দভক্টেিরয় ে েকি ে মাি ও কেি 

ক িরে যি িেরব। 



দভক্টে দযারেে সামান্তকে ি কিয়ম

৪। সামান্তকেি সূত্র বা কিয়ম

দুজি দোি O বস্তুরি েকিরত দেঁ রধ 𝑃

ও  𝑄 বরে য িাক্ররম OA ও  OB এে 

কেরি পেস্পে α দিারণ টািরে। ফরে

বস্তুটিে উপে 𝑅 েকি বে OA ও  OB

িাো অকঙ্কত OACB সামান্ত কেরিে 

ি ণ য OC বোবে কক্রয় া িেরে। 

অিাৎ, 𝑂𝐴 + 𝑂𝐵 = 𝑂𝐶

বা, 𝑃 + 𝑄 = 𝑅

A

𝑃

C

𝑄

B

α
𝜃

O

𝑅

D α



দভক্টে দযারেে সামান্তকেি সূ রত্রে ক ববৃক ত ও ব্যাখ্যা 

সামান্তকেরিে দিারিা দিৌকণি কবন্দু হরত অাং কিত দু টি সকিকহত 

বাহুিাো যকে এিই কবন্দুরত কক্র য়ািীে দুটি দভক্ট রেে মাি ও  কেি 

কিরে যি িো য ায় তরব সামান্তকেরিে ঐ দিৌকণি কবন্দু  হরত অাংকিত 

িণ যটি দভক্টেিরয়ে েকিে মাি ও  কেি কিরে যি িরে।

মরি িকে, O কবন্দুরত দুটি দভক্টে P এবাং Q এিই সারি 

পেস্পে α দিারণ কক্র য়ািীে। দভক্টেিরয়ে েকি R হরে, R এে মাি 

ও কেি সামান্তকেি সূরত্রে সাহারে কিণ যয় িো য ায়।



P এবাং Q দভক্টেিয রি OACB কত্র ভূরজে দুটি সকি কহত বাহু OA 

এবাং OB িাো যিাক্ররম মারি ও  কেরি কিরে যি িো হে। O কবন্দু 

হরত অাং কিত সামান্ত কেরিে িণ য OC দভক্টেিরয ে েকিে মাি ও কেি 

কিরে যি িরে।  অি যাৎ, OA+OB=OC বা, P+Q=R



সামান্তকেি সূরত্রে সাহারে দু টি দভক্টরে ে েকিে মাি ও কেি 

ক িণ যরয ে সূ ত্র প্রকতপােি। 

মনে করি, O রিন্দনুে দুটি ভেক্টি P এিং Q একই সানে পিস্পি α ভকানে

ক্রিয়াশীল। ভেক্টিদ্বনয়ি লরি R হনল R এি মাে ও রদক সামান্তরিক সূনেি
সাহানযে রেে ণয় কিা যায়।

C রিন্দু হনে OA ভিখাি িরধ ণোংনশি উপি CD লম্ব িারে। অেএি,

এখে ODC সমনকােী ক্রেেূনে OC অরেেূে।



রকন্তু

(2) ও (3) হনে AD এিং CD এি মাে (1) এ িরসনয় পাই,



মনে করি ভেক্টিদ্বনয়ি লরি R ভেক্টি P এি সানে θ ভকাে তেরি কনি।

মনে রাখার ক ৌশলঃ লব্ধি কে কেক্টনরর সানে ক াণ তৈব্ধর  নর ৈা ব্ধেনে ো নে
এেং ব্ধি ো নে। অপরটির সানে এ োর cosθ এেংআরএ োর sinθ।



দভক্টে োকিে দেোে গুণি বা ডট গুণি

দুটি দভক্টরেে গুণরি যকে এিটি দেোে োকি পাওয়া যা য় তিি োকি 

দুটিে দেোে গুণি বা ডট গুণি হয় এবাং এ গুণফেরি বো 

হয় দেোে গুণফে বা ড ট গুণফে। দেোে গুণফরেে মাি হয় োকি 

দু টিে মারিে এবাং  তারেে অন্ত ভূ যি ক্ষুদ্রতে দিারণ ে cosine-এে 

গুণফরেে সমাি।

দেোে গুণি বা ড ট গুণি 

দুইটি দভক্টে োকিে মারে ড ট কিহ্ন (.) কেরয় প্রিাি িো হয় বরে 

এরি ডট গুণিও বো হয়।



মনেকরি, ও দুইটি ভেক্টি িারশ, েীি রিরিে সিলনিখাদ্বয় এনদি

মাে ও রদক রেনদণশ কনি। ধরি, ও ভেক্টিদ্বনয়ি মধেিেী ভকাে α ।

সংঙ্গােুসানি,

= এি মাে × এি মাে× ও এি মধেিেী ভকানেি cosine.

= PQcosα ; [ এখানে ০ ≤ α ≤ ᴨ ]

= 𝑷 𝑸 cos𝜶



দেোে গুণি বা ডট গুণি  কবরে ি দক্ষরত্র

ক) যরদ 𝜃 = ০ হয়,েনি 𝑃.𝑄 = 𝑃𝑄𝑐𝑜𝑠০ = 𝑃𝑄 এরক্ষরত্র দভক্টে দুটি সমান্ত োে

900

খ) যরদ 𝜃 = 900 হয়,েনি 𝑃.𝑄 = 𝑃𝑄𝑐𝑜𝑠900 = 0 এরক্ষরত্র দভক্টে দুটি পে স্পে ে ম্ব

ক) যরদ 𝜃 = 1800 হয়,েনি 𝑃.𝑄 = 𝑃𝑄𝑐𝑜𝑠1800 = −𝑃𝑄 এরক্ষরত্র দভক্টে দুটি

সমান্তে াে এবাং কবপে ীতমূি ী



কত্রমাকত্রি স্থািাাংি ব্যবস্থ ায় এিি দভক্টে

দভ ক্ট ে ও কত্রমাকত্র ি িারত যসীয় স্থািাঙ্ক ব্যবস্থায় কতিটি ধিাত্মি X , Y ও  

z অক্ষ বোবে ෠𝑖, Ƹ𝑗 ও ෠𝑘 দয কতিটি এি ি দভ ক্ট ে কবরবিিা িো হয় ।



কত্রমাকত্রি স্থািাাংি ব্যবস্থায় এিি দভক্টরেে দেোে গুণি

Ƹ𝑗෠ 𝑘
Ƹ𝑖. Ƹ𝑖 = 𝑖𝑖𝑐𝑜𝑠0 = 1 × 1 × 1 = 1

Ƹ𝑗. Ƹ𝑗 = 𝑗𝑗𝑐𝑜𝑠0 = 1 × 1 × 1 = 1

෠𝑘. ෠𝑘 = 𝑘𝑘𝑐𝑜𝑠0 = 1 × 1 × 1 = 1

আবাে

Ƹ𝑖. Ƹ𝑗 = 𝑖𝑗𝑐𝑜𝑠900 = 1 × 1 × 0 = 0

Ƹ𝑗. ෠𝑘 = 𝑗𝑘𝑐𝑜𝑠900 = 1 × 1 × 0 = 0

෠𝑘. Ƹ𝑖 = 𝑘𝑖𝑐𝑜𝑠900 = 1 × 1 × 0 = 0

কিত্রানুযায় ী, Ƹ𝑖এবাং Ƹ𝑖, Ƹ𝑗এবাং Ƹ𝑗

এবাং ෠𝑘এবাং ෠𝑘 মধ্যবতী দিাণ 0°

কিন্তু Ƹ𝑖, Ƹ𝑗এবাং ෠𝑘 এে পেস্পে

দুটিে মরধ্য দিাণ 900



দুই টি দভক্টে োকিে দভক্টে গুণি বা ক্র স  গুণি।

দুইটি দভক্টে োকিে গুণফে যকে এিটি দভক্টে োকি হ য় তাহরে এ 

ধেরিে গুণফেরি দভক্টে গুণি বা ক্রস গুণি বো হয়। এ গুণফরেে 

মাণ োকি দুইটিে মাণ ও এরেে মধ্যবতী ক্ষুদ্রতে দিা রণে সাইি 

(sine) এে গুণফরেে সমাি।

দুইটি দভক্টে োকিে মারে ক্র স কিহ্ন (×) কেরয় প্রিাি িো হয় বরে 

এরি ক্রস গুণিও বো হয়।



মনেকরি, ও দুইটি ভেক্টি িারশ, েীি রিরিে সিলনিখাদ্বয় এনদি

মাে ও রদক রেনদণশ কনি। ধরি, ও ভেক্টিদ্বনয়ি মধেিেী ভকাে α ।

সংঙ্গােুসানি,

= এি মাে× এি মাে× ও এি মধেিেী ভকানেি sine.

= ො𝑛 PQ Sinα ; [ এখানে ০ ≤ α ≤ ᴨ ]

×

= 𝑷 𝑸 sin𝜶



কত্রমাকত্রি স্থািাাংি ব্যবস্থায় এিি দভ ক্টরেে দভক্টে গুণি

Ƹ𝑖 × Ƹ𝑗 = 𝑖𝑗𝑠𝑖𝑛900 ො𝑛 = 𝑘

Ƹ𝑗 × ෠𝑘 = 𝑗𝑘𝑠𝑖𝑛900( ො𝑛) = Ƹ𝑖

෠𝑘 × Ƹ𝑖 = 𝑘𝑖𝑠𝑖𝑛900( ො𝑛) = Ƹ𝑗

আবাে 

াা

Ƹ𝑖 × ෠𝑘 = − Ƹ𝑗, ෠𝑘 × Ƹ𝑗 = − Ƹ𝑖 এবাং Ƹ𝑗 × Ƹ𝑖 = −෠𝑘

Ƹ𝑖 × Ƹ𝑖 = 𝑖𝑖𝑠𝑖𝑛00 = 1 × 1 × 0 = 0

অনুরূপভারব, Ƹ𝑗 × Ƹ𝑗 = ෠𝑘 × ෠𝑘 = 0

কিত্রানুযা য়ী, Ƹ𝑖, Ƹ𝑗 এবাং ෠𝑘
ঘকিে িাঁটাে  কবপেীত  কেরি ঘুেরে 

দু টিে  গুণফে তৃতীয়টিে (+) এবাং

ঘকিে িাট াে কেরি ঘুেরে গু ণফে 

তৃতীয়টিে (-) কিহ্ন হরব।  দয ম ি --

অনুরূপভারব, ঘকিে িাঁটাে কেরি

ঘকিে িাঁটাে কবপেীত ক্ররম



(ঘ) 𝑅 = 𝐵𝐴

প্রশ্ন  ১

সঠিি উত্তে জা িরত বৃরত্ত ক ি ি িকে

(ি) 𝑅 = 𝑂𝐴 (ি) 𝑅 = 𝐵𝑂

(ে) 𝑅 = 𝐴𝐵

বহুক িব যািিী প্রশ্ন 

দভক্ট রেে দক্ষরত্র-

i. দভক্ট রেে কিজস্ব বীজেক ণত আরে ।

ii. েক িে মা ি ও কেি আরে।

iii. দভক্ট রেে মা ি আরে ।

কিরিে দিািটি সঠিি-

প্রশ্ন  ২

সঠিি উত্তে জািরত বৃরত্ত ক ি ি িকে

(ি) i, ii (ি) i, iii

(ে) i, ii, iii(ঘ) ii, iii

ে ক ি দভক্ট ে 𝑅 হরে কিত্রানুযায়ী কিরিে দিািটি সঠিি?

B

O A



এিি িাজ

 েকি দভক্টে ি ী?

দভক্টরেে দযাে-কবরয়াে দিাি কিয়রম হয় ?



মুল্যায়ি

 দভক্টে দযারেে কত্রভুজ সূত্রটি কেি?

 েকি িারি বরে?

 েি দোোে টািা সহজ দিি?



বাকিে ি াজ

দতামাে হুইোে সুটরিস টি োস্তায় বে প্ররয়ারে 

দঠেরব, িাকি টািরব? দিি? ব্যাখ্যা িে। 










